Dixieme feuille d’exercices

PERMUTATIONS DE LIMITES

(86] ccp

1. Montrer la définition et la continuité sur R* de
( 1)n
Sz —_—
Z 1 + 7’L2 IQ

2. Y est-elle 1ntegrable?

[87] ccp
2 too g g
1. Etudier I'existence de I, = / —_—
, o 1+t
2. Trouver lim I,.
n——+oo
(88] cs

1. Etudier la convergence sur [0, 3] de la suite des
fonctions f, : & — cos™(z) sin(x).

2. On pose g, = n f,,. Etudier la suite (s /2 In)-

3. Que dire de la suite de fonctions (gy,) ?

(89] ccp
Pour n € N* et = € [0, 4+00], on pose
xne—x
fnl(@) = n!

1. Montrer que la suite de fonctions (f,) converge
simplement sur [0, +00[.

2. Converge-t-elle uniformément ?

3. Montrer que f, est intégrable sur [0, 4o0].

+oo
4. Calculer lim fn-
n—-+0oo 0
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1. Pour tout ¢ € [0, 5], montrer que 2t < sint.

2. Etudier la convergence simple sur R, de la suite

des fonctions
AN . nm
(1—8111*) sio< e < —,
fnix— n nn 2
0 siz>—.
2
+oo

Fa(t)dt.

3. Déterminer lim
n—-+o0o 0

(91] ccp

Etudier la convergence des suites (I,)n>0 et
(4nln)n20 ou I, = fO 1—37 "dx.

92 CCINP25

Soit une série > a, absolument convergente.

p . Qn
1. Déterminer le rayon de convergence de E — "

n!
On note f sa somme.

+oo
2. Montrer que / e tdt =
0

g A, -
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Considérons la série de fonctions ) <, u, ou
=

Vn e N*,Va € [0,1], u,(z) = 1n<1 n E) _r

n n
“+oo

Si cela a un sens, on pose f = Z U,
n=1

1. Etudier la classe €' de f sur [0,1].

2. Calculer f'(1).
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Justifier I’existence de fol e~!'Intdt et en donner
une valeur approchée rationnelle & 1073 pres.

[95] CCP18

+o0 2
Calculer / dz.
0 et —1
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